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door C.G. Lekkerkerker.

Gegeven twce natuurlijke getallen k en m met k.» m en de functie

f(x) = Xk(1—X)m (0<x <1). Deze functie heeft een maximum in het

k
punt X0 = Tom

o en is stijgenq voor O <X {Xqy en dalend voor X< X { e

Door de afdeling Statistiek werd ons de volgende vraag voorgelegd.
Indicn X4 en X, twee getallen zijn met

(1) O<X1 <X2 <1, f(x1) = f(Xz);
is dan voldaan aan de ongclijkheid
(2)  fr(xy) <= £(x,).

Het blijkt dat deze vraag bevestigend beantwoord moet worden,
ook indien k en m willekcurige positieve getallen zijn met k > m.
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Uit do laatste twec betrckkingen (3) kunnen we X5 elimincren en daarna

T uitdrukken in o en @ . Im wel vinden we

1-X1 = d~(1~ QJX1),

1w ol

dus x4 = Tjj;ﬁ; y



X
dus — - 1 l=e
1-x1 o 1=

Bijgevolg is (2) gelijkwaardig met
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Letten we op (4), dan zien we dat bewezen moet worden
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als ¢ een positieve constante is. Wegens @a>1 mogen we kiezen

c = log ﬁ> . Derhalve is het rcchterlid van (5) een monotoon toene-
mende functie van t. Daar voor t=1 beide leden van (5) aan elkaar
gelijk zijn, 1s hiermee bewczen dat aan (5) is voldaan voor alle
waarden van @ en t me?b ﬁ 1, t > 1. Daarmce is de bewering aan-
getoond,



